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Ονοματεπώνυμο: 
 

ΘΔΜΑ Α: 
 

Α1. Να απνδείμεηε όηη αλ κηα ζπλάξηεζε f  είλαη παξαγωγίζηκε ζε έλα ζεκείν 0x , ηόηε είλαη θαη 

ζπλερήο ζην ζεκείν απηό.                                                                                                      Μονάδερ 7 

 

Α2. Να δηαηππώζεηε ην Θεώξεκα Ελδηάκεζωλ Τηκώλ.                                                         Μονάδερ 4 

 

Α3. Να εξκελεύζεηε γεωκεηξηθά ην Θεώξεκα Bolzano.                                                       Μονάδερ 4 

 

Α4. Να ραξαθηεξίζεηε θαζεκία από ηηο πξνηάζεηο πνπ αθνινπζνύλ, γξάθνληαο ζην ηεηξάδηό ζαο ηελ  

έλδεημε Σωζηό ή Λάθορ δίπια ζηνλ αξηζκό πνπ αληηζηνηρεί ζε θάζε πξόηαζε: 
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2.  Η εηθόλα  f   ελόο δηαζηήκαηνο Δ κέζω κίαο ζπλερνύο ζπλάξηεζεο είλαη δηάζηεκα. 

3.  Αλ δύν ζπλαξηήζεηο είλαη ίζεο ηόηε έρνπλ ην ίδην πεδίν νξηζκνύ. 
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5.  Αλ κία ζπλάξηεζε f  δελ είλαη ζπλερήο ζην 0x  , ηόηε ην  
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 δελ ππάξρεη. 

Μονάδερ 10 

ΘΔΜΑ Β: 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  κε  
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Β1. Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ   ώζηε ε ζπλάξηεζε f  λα είλαη ζπλερήο.                         Μονάδερ 5 

Για ηα παπακάηω επωηήμαηα δίνεηαι όηι .    

Β2. Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε f  είλαη παξαγωγίζηκε ζην 0.x                           Μονάδερ 6 

Β3. Να δείμεηε όηη ε εμίζωζε   0f x   έρεη ηνπιάρηζηνλ κία ξίδα ζην δηάζηεκα 0, .
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 Μονάδερ 6 

Β4. Να ππνινγίζεηε ηα όξηα: 
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                                     Μονάδερ 4 + 4 = 8 

 

σύγχρονο μαθητικό φροντιστήριο 
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ΘΔΜΑ Γ: 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  : 0,f    κε ηύπν  
1

lnf x x
x

   κε  0.x    

 

Γ1. Να απνδείμεηε όηη  ε ζπλάξηεζε f  είλαη γλεζίωο θζίλνπζα.                                        Μονάδερ 6 
  

Γ2. Να ππνινγίζεηε ην όξην     2lim 1
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

  .                                                       Μονάδερ 6 

Γ3. Να βξείηε γηα πνηα  ηηκή ηνπ 0    ην όξην 
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 ππάξρεη θαη είλαη πξαγκαηηθόο 

αξηζκόο θαη ελ ζπλερεία λα ππνινγίζεηε ην πξνεγνύκελν όξην. 
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Γ4. Να δείμεηε όηη ε εμίζωζε  
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  έρεη ηνπιάρηζηνλ κία ξίδα ζην 

δηάζηεκα  2020, 2021 .                                                                                                         Μονάδερ 7    

 

ΘΔΜΑ Γ: 
 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε :f    κε ηύπν   3 ,
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θαη ε ζπλερήο ζπλάξηεζε 

 : 0,g     γηα ηελ νπνία ηζρύεη όηη 
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Γ1. Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε f  αληηζηξέθεηαη θαη λα βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο 1f  .                                                     

Μονάδερ 5 

Γ2. Να δείμεηε όηη: 
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                                                             Μονάδερ 3 + 4 = 7 

Γηα ηα παξαθάηω εξωηήκαηα δίλεηαη όηη    , 0, .g x x x x    

 Γ3. α) Να βξείηε ην πξόζεκν ηεο ζπλάξηεζεο .g                                                                  Μονάδερ 4 

      β) Να ππνινγίζεηε ην όξην 
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  γηα ηηο δηάθνξεο ηηκέο ηνπ  0,  .                                                                                      

Μονάδερ 3 

Γ4. Να δείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε        2020 , 0,x g x f x x     έρεη αθξηβώο δύν ζέζεηο 

ειαρίζηνπ θαη ηνπιάρηζηνλ κία ζέζε κεγίζηνπ ζην  0, .                                                   Μονάδερ 6 

 

 

Οδηγίερ εξέηαζηρ: Όλα ηα θέμαηα να απανηηθούν ζηο ηεηπάδιό ζαρ. 

Διάρκεια Εξέτασης: 3 ώρες 
 
 

Ευχόμαστε Επιτυχία!!! 


