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Μάθημα: Μαθηματικά Προςανατολιςμού  

Σάξη: Γ΄ Λυκείου 

Ημερομηνία: 21/02/2021 

Καθηγητέσ: ΟΜΑΔΑ ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΩΝ ΦΡΟΝΣΙΣΗΡΙΩΝ ΦΑΜΑ 

Ονοματεπώνυμο: 
 

ΘΔΜΑ Α : 

 

Α1. Έζησ κία ζπλάξηεζε f  παξαγσγίζηκε ζε έλα δηάζηεκα  ,  , κε εμαίξεζε ίζσο έλα ζεκείν 

ηνπ 0x  , ζην νπνίν όκσο ε f  είλαη ζπλερήο. Αλ ε  f x  δηαηεξεί πξόζεκν ζην    0 0, ,x x  , 

ηόηε ην  0f x  δελ είλαη ηνπηθό αθξόηαην θαη ε f  είλαη γλεζίσο κνλόηνλε ζην  ,  .                                                                                                        

  Μονάδες 7 
 

Α2. Πόηε κία ζπλάξηεζε :f    ιέγεηαη ζπλάξηεζε 1 – 1;                                           Μονάδες 4 
 

 

Α3. Τη νλνκάδνπκε νξηδόληηα αζύκπησηε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο κίαο ζπλάξηεζεο f  ζην  ;  

Μονάδες 4 

Α4. Θεσξήζηε ηνλ παξαθάησ ηζρπξηζκό: «Αν μία ζσνάρηηζη f είναι κσρηή και δύο θορές 

παραγωγίζιμη ζηο   ηόηε ( ) 0f x  , για κάθε x .» 

α) Να ραξαθηεξίζεηε ηνλ παξαπάλσ ηζρπξηζκό σο αιεζή ή ςεπδή. 

β) Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζε ζαο ζην εξώηεκα α).                                Μονάδες 1+3=4 

 

 

Α5. Να ραξαθηεξίζεηε θαζεκία από ηηο πξνηάζεηο πνπ αθνινπζνύλ, γξάθνληαο ζην ηεηξάδηό ζαο ηελ 

έλδεημε Σωζηό ή Λάθος δίπια ζην γξάκκα πνπ αληηζηνηρεί ζε θάζε πξόηαζε: 

α) Τν κηθξόηεξν από ηα ηνπηθά ειάρηζηα κηαο ζπλάξηεζεο, δελ είλαη πάληνηε ειάρηζην ηεο  

ζπλάξηεζεο. 

β) Κάζε πνιπσλπκηθή ζπλάξηεζε δεπηέξνπ βαζκνύ δελ έρεη αζύκπησηεο. 

γ) Οη πηζαλέο ζέζεηο ηνπηθώλ αθξνηάησλ κίαο ζπλάξηεζεο f  ζε έλα δηάζηεκα Δ είλαη θαη θξίζηκα 

ζεκεία ηεο f  ζην Δ.                                                                                                              Μονάδες 6 

 

ΘΔΜΑ Β : 

 

Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο f  θαη g  κε ηύπνπο ( ) lnf x x  θαη ( ) 1xg x e  . 
 

Β1. Να νξίζεηε ηε ζπλάξηεζε f g .                                                                                     Μονάδες 6 
 

Για ηα παρακάηω ερωηήμαηα  δίνεηαι η ζσνάρηηζη h  με ηύπο ( ) ln( 1)xh x e  , για κάθε x . 
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Β2. Να δείμεηε όηη ε h  είλαη γλεζίσο αύμνπζα θαη θπξηή ζην  .                                       Μονάδες 8 
 

 

Β3. Να δείμεηε όηη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο h  έρεη νξηδόληηα αζύκπησηε ζην  ηνλ άμνλα x΄x  

θαη πιάγηα αζύκπησηε ζην  , ηελ επζεία y x .                                                              Μονάδες 5 
 

 

Β4. Σην ίδην ζύζηεκα αμόλσλ λα ραξάμεηε πξόρεηξα ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο h  θαη ηεο 

αληίζηξνθεο ηεο.                                                                                                                    Μονάδες 6 

 

ΘΔΜΑ Γ : 

 

Δίλεηαη ε παξαγσγίζηκε  ζπλάξηεζε :f    γηα ηελ νπνία ηζρύεη 

( 1) ( ) ( 1) ( ) 1x xe f x e x f x     ,  γηα θάζε x . 
 

Γ1. Να δείμεηε όηη (1 ) 1xx e  , γηα θάζε x  κε ηελ ηζόηεηα λα ηζρύεη κόλν γηα 0x  . Μονάδες 6 

Γ2. Να δείμεηε όηη 
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.                                                                     Μονάδες 6 

Γ3. Να δείμεηε όηη  ε ζπλάξηεζε f είλαη γλεζίσο θζίλνπζα θαη έρεη ζύλνιν ηηκώλ ην δηάζηεκα (0,1) .      

Μονάδες 3+3=6 

Γ4. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε g  ε νπνία νξίδεηαη από ηνλ ηύπν 
1

1
( )

( )
g x

f x
 , όπνπ 1f   ε αληίζηξνθε 

ζπλάξηεζε ηεο f . Αλ ε 1f   είλαη ζπλερήο, ηόηε:    

α) Να δείμεηε όηη ην πεδίν νξηζκνύ ηεο g  είλαη ην 
1 1

0, ,1
2 2
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 .              Μονάδες 2 

β) Να βξείηε ηηο αζύκπησηεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο g .          Μονάδες 5 

 

ΘΔΜΑ Γ : 

 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε :f    κε ηύπν 4 2( )f x x x x x    , γηα θάζε  x . 
 

Γ1. Να δείμεηε όηη ε f  είλαη θπξηή ζην  θαη όηη ε επζεία κε εμίζσζε 1y x   είλαη ε εθαπηνκέλε 

ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f  ζην ζεκείν (0,1) .                                                  Μονάδες 3+2=5 
 

Γηα ηα παξαθάησ εξσηήκαηα δίλεηαη επηπιένλ ε παξαγσγίζηκε ζπλάξηεζε :g   , ε γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο νπνίαο δηέξρεηαη από ηo ζεκείν (1,0)  θαη γηα ηελ νπνία ηζρύεη ε ζρέζε 

  ( ) ln (1) 1 ( 1)g x g x     ,  γηα θάζε  x . 
 

Γ2. Να δείμεηε όηη  ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο g ζην ζεκείν (1,0) έρεη θιίζε  ίζε κε 1.   

Μονάδες 5 

Γ3. Δίλεηαη θύθινο ν νπνίνο έρεη δηάκεηξν ην επζύγξακκν ηκήκα , όπνπ ,   ηα ζεκεία ησλ 

εξσηεκάησλ Δ1 θαη Δ2. Να δείμεηε όηη από όια ηα νξζνγώληα παξαιιειόγξακκα  κε δηαγώλην 

ηελ   πνπ κπνξνύκε λα εγγξάςνπκε ζηνλ θύθιν, απηό κε ην κέγηζην εκβαδόλ είλαη ηεηξάγσλν.  

Μονάδες 6 
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Γ4. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε h  κε   2( ) ( ) 2( ( ) ( 1)) 1h x a g x x f a g a x       , γηα θάζε x , όπνπ 

a .  

α) Να δείμεηε όηη ε  h  έρεη ηνπιάρηζηνλ δύν ξίδεο ζην  .                                       Μονάδες 5 

 

β) Να δείμεηε όηη ε  h  έρεη ηνπιάρηζηνλ έλα θξίζηκν ζεκείν ζην  .                      Μονάδες 4 

 

 

 

 

Διάρκεια εξέτασης:  3 ώρες 

 

 

 

 

ΔΥΦΟΜΑΣΤΔ ΔΠΙΤΥΦΙΑ!!! 


