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Μάθημα: Μαθηματικά Προςανατολιςμού  

Σάξη: Γ΄ Λυκείου 

Ημερομηνία: 18/10/2020 

Καθηγητέσ: ΟΜΑΔΑ ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΩΝ ΦΡΟΝΣΙ΢ΣΗΡΙΩΝ ΦΑ΢ΜΑ 

Ονοματεπώνυμο: 
 

Θ έ μ α  Α  

Α1. Έζηω κία ζπλάξηεζε f  ε νπνία  είλαη παξαγωγίζηκε ζε έλα ζεκείν 0x  ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο. 

Να απνδείμεηε όηη είλαη θαη ζπλερήο ζην ζεκείν απηό.                                                          Μονάδερ 7 

 

Α2. Πόηε δύν ζπλαξηήζεηο ,f g θαινύληαη ίζεο;                                                                    Μονάδερ 6 

Α3. Να ραξαθηεξίζεηε ηηο πξνηάζεηο πνπ αθνινπζνύλ, γξάθνληαο ζην ηεηξάδην ζαο δίπια ζην 

γξάκκα πνπ αληηζηνηρεί ζε θάζε πξόηαζε ηε ιέμε Σωζηό αλ ε πξόηαζε είλαη ζωζηή, ή ηε ιέμε 

Λάθορ αλ ε πξόηαζε είλαη ιαλζαζκέλε.  

i. Η εηθόλα ( )f   ελόο δηαζηήκαηνο   κέζω κίαο ζπλερνύο ζπλάξηεζεο f  είλαη δηάζηεκα.

 ii. Αλ 0 1  ηόηε lim x

x



  .  

iii. Αλ 
0

lim ( )
x x

f x


  ηόηε 
0

lim ( )
x x

f x


  .                                                                                                                              

iv. Αλ κία ζπλάξηεζε δελ είλαη ζπλερήο ζην  ,   ηόηε δελ παίξλεη ππνρξεωηηθά όιεο ηηο 

  ελδηάκεζεο ηηκέο.                                                                                                       Μονάδερ 8 

 
Α4. Θεωξήζηε ηνλ παξαθάηω ηζρπξηζκό:  

«Αν μία σσνάρτηση είναι 1-1 τότε είναι και γνησίως μονότονη.» 

α) Να ραξαθηεξίζεηε ηνλ παξαπάλω ηζρπξηζκό ωο αληθή ε ψεςδή.                       Μονάδα 1 

β) Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζε ζαο ζην εξώηεκα α).                                        Μονάδερ 3 

 
Θ έ μ α  Β  

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε 

2 2
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, 0
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x a x x





   
 

  

,  κε a . 

 

Β1. Να βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ a  ε f  είλαη:                                                                                                     

α) ζπλερήο ζην 0 0x 
                                                                                               

Μονάδερ 5 

β) παξαγωγίζηκε ζην 0 0.x 
                                                                                     

Μονάδερ 5 

 

Για ηα παπακάηω επωηήμαηα δίνεηαι όηι 1a  . 

Β2. Να δείμεηε όηη ε εμίζωζε ( ) 0f x   έρεη ηνπιάρηζηνλ κία ξίδα ζην δηάζηεκα , 0
2

 
 
 

.  

Μονάδερ 5 

 

σύγχρονο μαθητικό φροντιστήριο 
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Β3. Να ππνινγίζεηε ηα όξηα:                                                                                                                                  

α)
2

( )
lim

1x

f x x

x x







 
  .                                                                                                  Μονάδερ 5 

β)
0

1
lim

( ) 1x f x 
 .                                                                                                         Μονάδερ 5 

 

Θ έ μ α  Γ    

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε : (0, )f     κε ηύπν 1( ) ( 2)(1 ln )xf x e x x x    , γηα θάζε 0x  . 

Γ1. Να δείμεηε όηη ε εμίζωζε 
1

ln x
x
  έρεη αθξηβώο κία ξίδα ε νπνία αλήθεη ζην δηάζηεκα (1, )e .  

Μονάδερ 6 

Για ηα παπακάηω επωηήμαηα θεωπήζηε ωρ 0x  ηη πίζα ηηρ εξίζωζηρ ηος επωηήμαηορ  Γ1. 

 

Γ2. Να δείμεηε όηη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f ηέκλεη ηνλ x΄x  άμνλα ζε δύν αθξηβώο ζεκεία ηα  

(1,0) θαη 0( ,0)x .         Μονάδερ 6 

Γ3. Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ (0, )   ώζηε ην όξην 
2

0

2 ( )
lim
x

x x f

x





 
λα είλαη ίζν κε 2.  

Μονάδερ 5 

Γ4.α) Να δείμεηε όηη ( ) 0f x   γηα θάζε x  πνπ αλήθεη ζην δηάζηεκα 0(1, )x , ελώ ( ) 0f x   γηα θάζε x   

πνπ αλήθεη ζηα δηαζηήκαηα (0,1)  ή 0( , )x  .       Μονάδερ 4 

β) Να δείμεηε όηη ππάξρεη 0(1, )x   γηα ηνλ νπνίν ε ζπλάξηεζε f  παίξλεη ζην (0, ) κία 

κέγηζηε ηηκή Μ.          Μονάδερ 4

 

Θ έ μ α  Γ  

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  :f   , κε ηύπν ( ) x xf x e e  , γηα θάζε x  θαη ε ζπλάξηεζε 

:g   γηα ηελ νπνία ηζρύεη ( ) ( ) 2g x g xe e x  , γηα θάζε x . 

Γ1.  Να ππνινγίζεηε ην όξην 
( )

lim
( )x

f x

f x




.                                                                           Μονάδερ 4 

Γ2. Να δείμεηε όηη 
2( ) ln( 1)g x x x   , γηα θάζε x .     Μονάδερ 5 

Γ3.α) Να δείμεηε όηη ε f είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην  .     Μονάδερ 4 

β) Να δείμεηε όηη ε g  είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην  .       Μονάδερ 4 

Γ4. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε 
( ), 0

( )
( ), 0

g x x
h x

f x x

 
 

 

.    

α) Να βξείηε ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο h  ζην δηάζηεκα ( ,0]  θαη ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο h  ζην   

δηάζηεκα (0, ) .          Μονάδερ 4 

β) Να βξείηε ην πιήζνο ηωλ ξηδώλ ηεο εμίζωζεο ( ) ( )h x g  , γηα ηηο δηάθνξεο ηηκέο ηνπ  . 

            Μονάδερ 4 

 

Διάρκεια εξέτασης:  3 ώρες 
 

ΔΥΦΟΜΑΣΤΔ ΔΠΙΤΥΦΙΑ!!! 


