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Θ έ μ α  Α  

Α1. Έζησ κία ζπλάξηεζε f ε νπνία είλαη νξηζκέλε ζε έλα θιεηζηό δηάζηεκα  . Αλ:       

Η f είλαη ζπλερήο ζην   θαη ( ) 0f x  γηα θάζε εζσηεξηθό ζεκείν ηνπ  λα απνδείμεηε όηη ε f είλαη 

ζηαζεξή ζε όιν ην δηάζηεκα Γ.(Μονάδερ 7) 

Α2. Γίλνληαη νη πξνηάζεηο: 

     Α. Η ζπλάξηεζε f  είλαη ζπλερήο ζην   , . 

     Β. Υπάξρεη   ,  ηέηνην ώζηε     0 f . 

     Γ. Η ζπλάξηεζε f  είλαη παξαγσγίζηκε ζην   , . 

     Γ.     0  ff . 

     Δ.     ff  . 

  Να επηιέμεηε ην ειάρηζην πιήζνο από ηηο παξαπάλσ πξνηάζεηο, έηζη ώζηε νη πξώηεο από απηέο λα 

απνηεινύλ ηηο πξνϋπνζέζεηο θαη ε ηειεπηαία λα είλαη ην ζπκπέξαζκα ελόο ζεσξήκαηνο. (Μονάδερ 5) 

Α3. Να γξάςεηε ζην ηεηξάδην ζαο ην γξάκκα πνπ αληηζηνηρεί ζηε θξάζε ε νπνία ζπκπιεξώλεη ζσζηά ηελ 

εκηηειή πξόηαζε. 

Οη πνιπσλπκηθέο ζπλαξηήζεηο βαζκνύ κεγαιπηέξνπ ή ίζνπ ηνπ 2: 

     α)έρνπλ κία αζύκπησηε. 

     β)έρνπλ δύν ην πνιύ αζύκπησηεο. 

     γ)έρνπλ άπεηξεο αζύκπησηεο. 

     δ)δελ έρνπλ αζύκπησηεο. 

     (Μονάδερ 3) 
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Σύγρξνλν Μαζεηηθό 

Φξνληηζηήξην ΦΑ΢ΜΑGROUP 
πποπαπαζκεςή για 

Α.Δ.Ι. & Σ.Δ.Ι. 
 

 



 

 

Α4. Να σαπακηηπίζεηε ηιρ πποηάζειρ πος ακολοςθούν, γπάθονηαρ ζηο ηεηπάδιό ζαρ ηην ένδειξη ΢ωζηό ή 

Λάθορ δίπλα ζηο γπάμμα πος ανηιζηοισεί ζε κάθε ππόηαζη. 

i. Αλ ε ζπλάξηεζε f  είλαη ζπλερήο ζε έλα δηάζηεκα  Γ θαη  , ,    , ηόηε ηζρύεη 

( ) ( ) ( )f x dx f x dx f x dx

  

  

    . 

ii. Ιζρύεη ( ) ( ) [ ( ) ( )] ( ) ( )a

a a

f x g x dx f x g x f x g x dx

 

     όπνπ ,f g   είλαη ζπλερείο 

ζπλαξηήζεηο ζην [ , ]a  . 

iii. Τν ( )
a

f x dx



  είλαη ίζν κε ην άζξνηζκα ησλ εκβαδώλ ησλ ρσξίσλ πνπ βξίζθνληαη πάλσ 

απ’ ηνλ άμνλα x΄x  κείνλ ην άζξνηζκα ησλ εκβαδώλ πνπ βξίζθνληαη θάησ απ’ ηνλ άμνλα  

x΄x . 

iv. Αλ 
0

lim ( ) 0
x x

f x


  , ηόηε ( ) 0f x   θνληά ζην  0x . 

v. Τν κεγαιύηεξν απ’ ηα ηνπηθά κέγηζηα κίαο ζπλάξηεζεο δελ είλαη πάληνηε κέγηζην 

απηήο.(Μονάδερ 5x2=10) 

 

 

Θ έ μ α  Β  

 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  κε ηύπν 3 2( ) 3 2f x x x   . 

 

Β1. Να κειεηήζεηε ηελ f  σο πξνο ηε κνλνηνλία θαη ηα αθξόηαηα. (Μονάδερ 9) 

 

Β2.Να κειεηήζεηε ηελ f  σο πξνο ηελ θπξηόηεηα θαη ηα ζεκεία θακπήο.(Μονάδερ 8) 

 

Β3. Να ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ ηνπ ρσξίνπ ην νπνίν νξίδεηαη απ’ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f  θαη ηελ 

επζεία 2 2y x   .(Μονάδερ 8) 

 

 

Θ έ μ α  Γ  
 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο : (0, )f   θαη :g  κε ηύπνπο: 

( ) ln 1f x x x x   γηα θάζε 0x   θαη ( ) ln 1xg x a a a x    , γηα θάζε x  όπνπ 1a  .  

 

Γ1. Να δείμεηε όηη ( ) 0f x  γηα θάζε 0x  κε ηελ ηζόηεηα λα ηζρύεη κόλν γηα 1x  . (Μονάδερ 6) 

 

Γ2. Να κειεηήζεηε ηε g  σο πξνο ηε κνλνηνλία θαη ηα αθξόηαηα.(Μονάδερ 6) 

 

Γ3. Να δείμεηε όηη ε εμίζσζε ( ) 0g x   έρεη αθξηβώο δύν ξίδεο.(Μονάδερ 6) 

 

Γ4. Να βξείηε ην ζεκείν 0 0( , ( ))x f x  ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f  κε 0 (0,1)x  , ζην νπνίν ε 

εθαπηνκέλε ηεο ζρεκαηίδεη κε ηνπο άμνλεο ηξίγσλν κέγηζηνπ εκβαδνύ. (Μονάδερ 7) 

 

 

 



 

 

Θ έ μ α  Γ    

Γίλεηαη ε ζπλερήο ζπλάξηεζε : ( 1, )f    γηα ηελ νπνία ηζρύεη 
2

( ) 1
( )

f x
f x

x x x
  


 γηα θάζε 

( 1,0) (0, )x     θαη κία παξάγνπζα ηεο F  ζην ( 1, )  κε (0) 0F  . Δπηπιένλ δίλεηαη ε ζπλερήο 

ζπλάξηεζε 
1

: ,2
2

G
 
  
 

 , γηα ηελ νπνία ηζρύεη  
2

( )

1

2

5
( )

2

G x xe G x x dx



   . 

Γ1.  Να δείμεηε όηη 

ln( 1)
, ( 1,0) (0, )

( )

1, 0

x
x

f x x

x

 
   

 
 

(Μονάδερ 5) 

Γ2. Να δείμεηε όηη ε f  είλαη γλεζίσο θζίλνπζα ζην
fD κε ζύλνιν ηηκώλ ην ( ) (0, )ff D   . (Mονάδερ 6) 

 

Γ3.  Να δείμεηε όηη ( )G x x  γηα θάζε 
1

,2
2

x
 

  
 

.(Μονάδερ 4) 

Γ4. Να δείμεηε όηη ε εμίζσζε ηεο εθαπηνκέλεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο F  ζην (0, (0))O F είλαη ε 

y x  θαη ζηε ζπλέρεηα λα ιύζεηε ηελ εμίζσζε    ( ( ) ( )) ( ) ( )F F x G x F F x G x    .(Μονάδερ 5) 

Γ5. Να ππνινγίζεηε ην όξην  ln ( )lim ( ( ) 1) f x

x
f x


 . (Μονάδερ 5) 

 

Γιάπκεια Γιαγωνίζμαηορ: 3 ώπερ. 

 

ΔΤΥΟΜΑ΢ΣΔ ΔΠΙΣΤΥΙΑ 


